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Ubungen zur Einfiihrung in die Darstellungstheorie

Sei (V, p) eine irreduzible zweidimensionale Darstellung von G = SUy(C).
Betrachten wir die Darstellung (W, 7), wobei W = End¢ (V) und

T,(F) = ngp;1 fiir jedes g € G.

Zerlegen Sie (W, 7) in eine direkte Summe von irreduziblen Darstellungen.

Betrachten wir den Gruppenhomomorphismus SU,(C) 2+ GL4(C), der als
Komposition
SU,(C) 228 SU,(C) x SU,(C) —= SO4(R) < GL4(C)

definiert sei. Dabei sei diag die Diagonaleinbettung g — (g,g) und = der
Homomorphismus aus Aufgabe 60.

Zerlegen Sie diese SUy(C)-Darstellung (C?*, p) in eine direkte Summe von
irreduziblen Darstellungen.

Sei G eine kompakte Lie Gruppe und G -2 GL,(C) eine stetige Darstellung

von G. Betrachten wir die Darstellung G -2 GL,(C),g — (pg_l)t. Beweisen
Sie dass

(a) xp+(9) = x,(g) fur alle g € G ist.
(b) (C™, p) = (C", p*) genau dann, wenn x,-(g) € R fiir alle g € G ist.

Sei G eine kompakte Lie Gruppe, (C", p) eine irreduzible stetige Darstellung.
Beweisen Sie die folgende Orthogonalitdtsrelation fiir die Matrixelemente

i 1
/ i 11" = —0ipdiq,
G n
wobei
ph?: G — C, g+ [p(g)}pq fir 1<p,q<n

ist.
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