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Reelle Analysis

Ubungsblatt 11

Die Losungsbldtter sind bis
Donnerstag, 13. Januar 2011, 9:15 Uhr

in das in Flur D1 befindliche griine SchliefSfach Nr. 116 zu werfen.

Aufgabe 42 (7 Punkte)

Sei p ein translationsinvariantes Borelmafl auf R™, beziiglich dessen der Einheitswiirfel end-
liches Maf3 hat.

1. Zeigen Sie, daB ein ¢ € R> existiert, so dafl ;1 = cfir.ebesgue auf B(R™) gilt.

2. Bestimmen Sie c.

Aufgabe 43 (8 Punkte)

Zeigen Sie:

1. Ein Dynkinsystem ist genau dann eine o-Algebra, wenn es durchschnittsstabil ist.

2. Das von einer durchschnittsstabilen Menge £ C 2% erzeugte Dynkinsystem ist die von &£
erzeugte o-Algebra.

Aufgabe 44 (5 Punkte)

Zeigen Sie, daf es zu jeder nichtleeren abgeschlossenen Menge A C R eine monotone Funktion
f R — R gibt, fiir die f(R) = A gilt.

Aufgabe 45 (6 Punkte)
Zeigen Sie, daf fiir f € M™

/ fdu=0 <= f ist fast tiberall gleich 0.
gilt. :

Aufgabe 46 (6 Punkte)
Sei f € M™T mit endlichem Integral. Zeigen Sie, da8 fiir € > 0 auch u({ > E}) endlich ist.



